
 

  

2تُٓ أْ  -أ(1 2AB AC i j k   
    

 غُش ِغتمُُّح C و B و A حُ اعتٕتذ أْ إٌمط 

ٌذَٕا    
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             :َؼٍٕ      0 2 1 0 2 0i j k      
  

 

2                                        :إرْ  2i j k  
  

 

 

0AB    :و تّا أْ  AC 
  

ABC غُش ِغتمُُّح أٌ أٔــــــــــــها تىىْ ِغىي C و B و A إرْ إٌمط 

2تُٓ أْ - ب    2 5 0x y z    هٍ اٌّؼادٌح اٌذَىاستُح ٌٍّغتىي  ABC 

 

ٌذَٕا   2, 1, 2AB AC  
 

 ِتزهح ِٕظُّح ػًٍ اٌّغتىي  ABC 

و ٌذَٕا اٌّؼادٌح اٌذَىاستُح ٌٍّغتىي  ABC ً0  :  تىتة ػًٍ اٌشىax by cz d    

       :و ِٕه فئْ   : 2 2 0ABC x y z d    

  (c أو B أو  Aٔختاس إحذي إٌمط  )   dٌٕحذد اٌؼذد   

 

ٌذَٕا   0,5,0C   ٍٕ2  َؼ 0 5 2 0 0d        ٍٕ5   َؼ 0d        5 و ِٕهd  

        :و تاٌتاٌٍ   : 2 2 5 0ABC x y z    

 

تُٓ أْ ِشوض اٌفٍىح - أ(2 S هى إٌمطح  2,0,0 3 و شؼاػها هى 

2   :ٌذَٕــا  2 2 4 0 0 5 0x y z x y z       
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 و ِٕه فئْ اٌّشوض هى   2,0,0 

2و ٌذَٕا     2 2 4 0 0 5 9 3r a b c d          

 

تُٓ أْ اٌّغتىي - ب ABC ِّاط ٌٍفٍىح  S 

     :ٌذَٕا    2,0,0  و    : 2 2 5 0ABC x y z    

    :إرْ   
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و ِٕه اٌّغتىي  ABC ِّاط ٌٍفٍىح  (S) 

 

 : التنرين الأول

 



 

 ٔمطح تّاط اٌّغتىي Hحذد ِخٍىث إحذاحُاخ - د ABC و اٌفٍىح  S 

 

ٌُىٓ   اٌّغتمُُ اٌّاس ِٓ إٌمطح  2,0,0 و اٌؼّىدٌ ػًٍ اٌّغتىي  ABC 

إرْ اٌّتزهـــح  2, 1, 2AB AC  
 

 ِتزهح ِىرهح ٌٍّغتمُُ    

و تاٌتاٌٍ فئْ اٌخّخًُ اٌثاساِتشٌ ٌٍّغتمُـــــــُ      هى 
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و ٌذَٕا ػٕذ اٌتؼىَط فٍ ِؼادٌح اٌّغتىي    2 2 2 4 5 0t t t     

4َؼٍٕ   4 4 5 0t t t     ٍٕ9 َؼ 9 0t  ٍٕ9 َؼ 9t   1 و ِٕـــــــــهt   

إرْ  تؼذ اٌتؼىَط فٍ اٌخّخًُ اٌثاساِتشٌ ٔزذ أْ   0,1,2H 
 
 

 

2   : اٌّؼادٌح Cحً فٍ ِزّىػح الأػذاد اٌؼمذَح  (1 2 2 0z z   

 

2      :ٌذَٕا  2 2 0z z    و ِٕه   
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2 4 2 1 2 8 6          

0و تّاأْ    فئْ ٌٍّؼادٌـــــح حٍُٓ  هّا 
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 و أْ  2 هى uتُٓ أْ ِؼُاس اٌؼذد - أ(2   2
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     :إرْ 
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 ػذد حمُمٍ 6u ػًٍ اٌشىً اٌّخٍخٍ تُٓ أْ uتاعتؼّاي وتاتح اٌؼذد - ب

2     :ٌذَــٕا  cos sin
3 3

u i
     

     
    

 

  صُغح ِىفــش  إرا واْ  :تزوُش  cos sinz r i   ْفئ  cos sinn nz r n i n    *n 

 

   :َؼٍٕ أْ     
6

6
6 6 6

2 cos sin 2 cos sin 8 cos 2 sin 2
3 3 3 3

u i i i
   

 
           

                
           

    :و ِٕه  6 8 1 0 8u i   6 و تاٌتاٌٍ اٌؼذدu ٍػذد حمُم 

 

 : التنرين الثاني

 



 Z تذلاٌح Z'ػثش ػٓ - أ(3

ٌذَٕا حغة اٌخّخًُ اٌؼمذٌ ٌٍذوساْ     ' iz w e z w   

و ِٕه   3
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 ِتغاوٌ أظلاع OAB و اعتٕتذ أْ اٌّخٍج R تاٌذوساْ A هٍ صىسج Bتحمك أْ - ب

      :ٌذَٕـــا 
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   :َؼٍٕ  
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 R تاٌذوساْ  A صىسج Bو تاٌتاٌٍ فئْ 
 

OAتّا أْ   OB و    , 2
3

OA OB



 

 ِتغاوٌ الأظلاع OAB حغة تؼشَف اٌذوساْ فئْ اٌّخٍج 

 

 

 
 
 

14nu تُٓ تاٌتشرغ أْ  (1  ًٌى n ِٓ  

 :أعاط اٌتشرغ 
0nِٓ أرً   ٍٕ0 َؼ 13u  0 و ِٕه 14u  ػثاسج صحُحح 

فشظُـــح اٌتشرغ 
14uٔفتشض أْ   -  n 

14uٌٕثُٓ أْ  -  n+1 

1ٌذَٕا   
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ٔتُزـــح 

14u  فئْ   ِــٓ nٌىً  n 

 

تُٓ أْ - أ(2 vn ِتتاٌُح هٕذعُح أعاعها 
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 n تذلاٌح vn حُ أوتة 

    :ٌذَٕا  1
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n+1 n n n n n 

إرْ اٌّتتاٌُح  vn هٕذعُح أعاعها 
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0 و حذها الأوي هى   014 14 13 1v u     
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n ًٌى n ِٓ  حُ أحغة ٔهاَح اٌّتتاٌُح  un 

    :ٌذَٕا 
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 :التنرين الثالث

 

  (n ِٓ ٌُىٓ  ) 



133,99u اٌتٍ َىىْ ِٓ أرٍها nحذد أصغش لُّح ٌٍؼذد اٌصحُح اٌطثُؼٍ - د n 

ٌذَٕا          
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 7 هٍ nإرْ أصغش لُّح َتخذها اٌؼذد اٌصحُح اٌطثُؼٍ 
 

 

 
ٔغحة ِٓ اٌىُظ و فٍ اْ واحذ تُذلتُٓ -

 

 

 َؼٍٕ  ٔحغة وىْ الإِىأُاخ - 1   2
9 36Card C   

 " 1ِزّىع اٌؼذدَٓ اٌٍزَٓ تحّلاهّا اٌثُذلتُٓ َغاوٌ  "A           اٌحذث 

           :   ٌذَٕا 
1 1
4 5. 4 5 20 5

36 36 36 9

C C
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 " 1إحتّاي فىص عؼُذ إرا عحة تُذلتُٓ تحًّ وً ِٕهّا اٌؼذد  " B           اٌحذث 

          :ٌذَــــــٕا  
2
4 6 1

36 36 6

C
p B    

 

" احتّاي فىص عؼُذ ِشتُٓ تاٌعثط  "C            اٌحذث 
 

هٕان ػذج طشق َّىٕه إعتؼّاٌها ٌلإراتح ػًٍ هزا اٌغؤاي و ِٓ تُٓ هاته اٌطشق لأىْ اٌحذأُح 

    :إرْ  
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 :الجسء الأول 

تُٓ أْ ( 1
3

2 1
'( )g x

x x
  ًٌى x ِٓ  0, و اعتٕتذ أْ اٌذاٌح g ًٍتضاَذَح ػ  0, 

     :ٌذَٕا  
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و ِٕه    3

2 1
0, ; 0 '( ) 0x g x

x x
      أٌ أْ اٌذاٌح g تضاَذَح ػًٍ اٌّزاي  0, 

 :التنرين الرابع

 

 : مسألــــــــــــة

 



(1)تحمك أْ  (2 0g  ْحُ اعتٕتذ أ ( ) 0g x  ًٌى x ِٓ  0,1 ْو أ ( ) 0g x  ًٌى x ِٓ  1,  

    :ٌذَٕا  2

1
(1) 1 ln 1 1 1 0 0

1
g             و ِٕه 

 

 

   :إرْ حغة رذوي اٌتغُشاخ ٌذَٕا  0,1 ; ( ) 0x g x    و   1, ; ( ) 0x g x    

 :الجسء الثاوي 

تُٓ أْ   (1
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  و أوي هٕذعُاً إٌتُزح 

   :ٌذَٕا   
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0xو ِٕه اٌّغتمُُ رو اٌّؼادٌـــــــــــــــــح   ًِٕماسب ٌٍّٕح   f 
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2t     :ٔعغ  x t x    و x t  

    :و ِٕه 
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       :لأْ 
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حذد اٌفشع اٌلأهائٍ ٌٍّٕحًٕ - د  f تزىاس  

إرْ إٌّحًٕ   f َمثً فشع شٍزٍّ إتزاهه ِحىس الأفاصًُ تزىاس  

x ِٓ  ٌىً تُٓ أْ - أ(3 0, ْحُ اعتٕتذ أ f ًٍتٕالصُح ػ  0,1 ًٍو تضاَذَح ػ  1, 

  :ٌذَٕا 
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إرْ  
2 ( )

'( )
g x

f x
x

 

و تّا أْ   0,1 ; ( ) 0x g x   ْفئ '( ) 0f x   أٌ أْ اٌذاٌـــح f تٕالصُح ػًٍ اٌّزاي  0,1 

و تّا أْ   1, ; ( ) 0x g x    ْفئ '( ) 0f x  أٌ أْ اٌذاٌـــح f تضاَذَح ػًٍ اٌّزاي  1, 

 ػًٍ fظغ رذوي تغُشاخ اٌذاٌح - ب 0, ْحُ اعتٕتذ أ ( ) 2f x  ًٌى x ِٓ  0, 

 

(1)ِٓ خلاي رذوي اٌتغُشاخ ٌذَٕا  2f   لُّح دٔىَح ػًٍ اٌّزاي  0, 

و ِٕه    0, ; (1) ( ) 2 ( )x f f x f x      

أٔشئ  (4  f ٍُفٍ ِؼ ( , , )o i j
 

ٔمثً أْ ٌٍّٕحًٕ )   f ٔمطح أؼطاف وحُذج تحذَذها غُش ِطٍىب )



 :الجسء الثالث 

: تُٓ أْ -أ ln( )H x x x داٌح أصٍُح ٌٍذاٌح : ln( ) 1h x x  ًٍػ  0, ْحُ اعتٕتذ أ I e 

    :ٌذَٕا     0, ; '( ) ln ' 'ln( ) ln'( ) ln( ) ln( ) 1 ( )
x

x H x x x x x x x x x h x
x

           

:و ِٕه اٌذاٌــــــح   ln( )H x x x داٌح أصٍُح ٌٍذاٌح : ln( ) 1h x x     0, ;x   

ٌذَٕا   
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 و ِٕه  
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e ee

x dx x x dx   
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   :أٌ أْ  
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I x x H e H e e e      

2تاعتؼّاي ِىاٍِح تالأرضاء تُٓ أْ - ب 1J e  

ٌٕحغة اٌتىاًِ   
2

1
1 ln( )
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J x dx  تئعتؼّاي اٌّىاٍِح تالأرضاء 

    :ٌذَٕا 
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  :و ِٕه 
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 ِغاحح اٌحُض اٌّحصىس تُٓ 2cmأحغة ب - د  f ُُّٓ1 و ِحىس الأفاصًُ و اٌّغتمx  و x e 

ٔحغة ِغاحذج اٌحُض اٌّحصىس تُٓ إٌّحًٕ   f ُُّٓ1 و اٌّغتمx  و x e 

  :ٌذَٕا 
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2و ِٕه           21 1
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